EXAMEN DE ADMISION AL DOCTORADO, JULIO 2010
NOMBRE COMPLETO:

INSTITUCION DONDE REALIZO SUS ESTUDIOS DE MAESTRIA

1. Para cada n € N, definimos f, : [0,1] = R, como f, = nz(l — =",
Analice la convergencia puntual y uniforme de la sucesién {f.}.

2. Encuentre el desarrollo de Laurent de la funcién f(z) = TII-E para.

| z|<1yparal<|z|

3. Sea (X, M, u) espacio de medida, sea f : X = R, f >0y Iy fdp < 0.
Demuestre que:
i){{z € X | f(z) > 0} es un conjunto o-finito.
i) Para cada € > 0, existe A € M, p{A) < oo tal que er fdp <
,fr—q fdp + €.

4. Sea G un grupo no conmutativo de orden p* tal que p es urr niimero
primo. Sea Zg el centro de ¢. Pruebe gue:
i) Zg = Z,. Ademids £ =7, x Z,.
ii) Si H es subgrupo de G y H tiene orden p?, entonces H es un sub-
grupo normal de G y Zg € H.

5. Sea ¥V un subespacio vectorial de R® el cual es generado por los vectores
{{2,-1,1,0,0),(0,-1,0,1,0),(1,0,0,0,1} }.
i) Halle la proyeccién ortogonal del vector (2,2, 1,4, 0) sobre V.
ii)Halle una base ortonormal de V-,



