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1. Mostrar que todo grupo (G, ∗) con elemento neutro e y tal que x ∗ x = e
para todo x ∈ G es abeliano.

2. Mostrar que si (a∗ b)2 = a2 ∗ b2 para todo a y b en un grupo (G, ∗) entonces
a ∗ b = b ∗ a.

3. En S3 dar un ejemplo de dos elementos φ, ψ tales que (φ ◦ ψ)2 6= φ2 ◦ ψ2.

4. Sea (G, ∗) un grupo y sea a un elemento fijo de G. Mostrar que

Ha = {x ∈ G|x ∗ a = a ∗ x}

es un subgrupo de G.

5. Mostrar que si H ≤ G y K ≤ G entonces H ∩K ≤ G.

6. Si (G, ∗) es un grupo abeliano y si H = {a ∈ G|a2 = e}, Mostrar que
H ≤ G.

7. (Z/nZ, ·) es un monoide. SeaUn = {[x] ∈ Z/nZ : [x] es invertible en (Z/nZ, ·)}

a) Determinar U8

b) Determinar U9

c) Determinar U17

8. Demostrar que (Un, ·) es un grupo.

9. ¿U8, U9, U17 son grupos cíclicos? Si alguno lo es, proporcione un generador.
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