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Resumen

Dado un continuo X v p € X, definimos
el hiperespacio C'(p, X') como la coleccion
de subcontinuos de X que contienen a p.
Se define la unicidad de hiperespacio para

C'(p, X) asi como verificar familias de con-

tinuos que cumplan con ella. Finalmente,
ceneralizamos la nocion de este hiperes-
paclo.

Introduccion

En (2] se introdujo el hiperespacio C (P, X)
donde P es un subcontinuo del continuo
X. Sin embargo, no fue hasta el 2003
cuando se tom6 P = {p} que se estudiaron

propiedades generales de dicho hiperespa-
cio |3].
construyeron modelos para este hiperespa-

Mas aun, en el mismo articulo se

cio con continuos elementales.
Anos después, en 4] y |5 se profundizo el
estudio de este hiperespacio para continuos

atriodicos, es decir, continuos que no con-
tienen triodos simples, se presentaron mod-

elos de estos v sus propiedades topologicas.

De manera mas reciente, en |[1| comenzo

el estudio de la unicidad del hiperespacio
C'(p, X) para ciertas familias de continuos.

Preeliminares

Utilizaremos la siguiente definicion de uni-

cidad en C(p, X)

Unicidad de hiperespacio

Dada una familia de continuos C, X € C
y p € X, se dice que el par (X, p) posee
hiperespacio tnico C'(p, X) si cada que
Y € C,q € Y y C(p,X) es homeo-
morfo a C(q,Y), existe un homeomor-
fismo h : X — Y tal que h(p) = q.

Ejemplificaremos esta  definicion  con-

siderando las graficas finitas.

Sean X un arco con puntos extremos a, b
y Y una curva cerrada simple. Entonces,

C'(p, X)y C(q,Y) son 2-celdas para cada
p e X—{a,b}yqgeY. Estonos muestra
que (X, p) no posee hiperespacio tinico en

la clase de las graficas finitas.

Familias con unicidad de C(p, X)

surge el cuestionamiento, jexiste alguna fa-
milia de continuos que cuyo hiperespacio sea

anico? La respuesta es afirmativa. Si deno-
tamos por 7 a la familia de continuos cono-
cidos como arboles, tenemos el siguiente re-

sultado.

Teorema

Sea X € 7y p € X, entonces, (X,p)
posee hiperespcio tinico C'(p, X) en 7.

Generalizando el espacio

Sea X un continuo y p, q € X tales que p #
q. Consideramos el espacio Cy({p,q}, X),
el cual consiste de elementos en Cy(X) que
contengan al subconjunto {p, q}.

Teorema

51 X es un continuo v p,q € X tales que

p # q, entonces Cy({p, q}, X) es un con-
t1inuo.

Demostracion. La compacidad se sigue del
hecho Cy({p, ¢}, X) C Cs(p, X) y la conex-

idad por la existencia de arcos ordenados.

Espacio C'({p, ¢}, I)

Sea X = |0,1]. Analizaremos los modelos
de CZ({pv Q}v X)

eCaso 1. Seanp=0vy qg=1. Esto
implica que

Co({p, g}, X) =110, s] U [t,1]: s < 1}

Observemos que si s = t, obtenemos el
espacio completo X . Construyamos la
funcion ~ : [0, 1] — Co({p, ¢}, X)
definida por v((s,t)) = [0, s| U [1 — £, 1]
donde s < 1 — t. Esta funcion define un

homeomorfismo entre [0, 1]° y
Cy({p, q}, X), por lo que el hiperespacio
es una 2—celda.

{0,1} {0} U2, 1] 7

Figure I:p =0,q =1

Espacio C({p,q},I)

®Caso 2. Sean p =0y g € (X). Los

elementos del hiperespacio Csy({p, ¢}, X)
son de la forma |0, 1| U |29, 23|, donde
0< 21 <29<qg<23<1. Esasi que
C5({p, q}, X) es homeomorfo a una
3—celda.

® Caso 3. Finalmente, consideremos

p,q € (X).

Co{p, a3, X) = {[x1, 2o U |5, 24): 0 <
11 <p<ax <3< <y <1pU{X}
Ast, C5({p, q}, X) serd homeomorfo a una
4—celda, siguiendo la misma logica que en

los casos anteriores.

Espacio C({p,q},S")

Sea X = St vy sean p,qg € X. Observe-
mos que Co({p, g}, X) esta compuesto por

clementos de la forma [, U [, donde [, [,

son subarcos de S' que contienen a p v g,
respectivamente. Para la construccion del

modelo de este hiperespacio, supondremos

que L, N1, = (). De esta manera, tenemos
que

C2<{p7 Q}vX) — {ZP Ulg:p €1y,
q € lgy U{X}
Ast, C({p,q}, X) es homeomorfo a una
4—-celda.

q

Figure 2:C({p, q}, S*
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